GEOMETRININ GULER YUZU

Geometride gok karmasik goriinen problemlerin, kolay bir ¢6ziimi olabilir mi?
Ornegin ; Kog Universitesi Istanbul Liselerarasi Matematik Olimpiyati (ILMO)2007

1.Asama 3. Soru ya bir bakalim.

SORU: Birim ¢ember {izerinde alinan bir P noktasinin, birim ¢ember iizerindeki bir
diizgiin 2007-genin koselerine uzakliklart xi, Xa, ... , X200, X2007 Olsun.

BRY ¢f, toplami agagidakilerden hangisidir?

A) Bu toplam P noktasinin konumuna baglidir.
B) 6021
C) 8028
D) 12042
E) 16056

Sorunun degisik ¢6ziim yollar: bulunabilir. Fakat biz, Matematikte sikga kullanilan
Timevarim yéntemini igletip, belki de yeni birtakim bilgiler ulagabiliriz umudu ile yola
koyulalim isterseniz.

“Diizglin bir gokgenin koseleri ayni gember lizerinde olup, gemberden élgiileri esit yaylar"
ayirir gergeginden hareketle birim gember iizerinde kosula uygun noktalar alalim.
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( Birim gember lizerinde alinan nokta sayisi ile uzaklik degerine dikkat ediniz. )



3 NOKTA ICIN:
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|AB|.|AC|=M3.13 = 3
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( Nokta sayisi ?)

|AB|*+|AC|*=(13)* + (M3)* = 9+ 9= 18

4 NOKTA IQIN:

|AB|.|AC|.|AD|=D2.2.2=4

[AB|*+|AC|*“+|AD|*=(M2)* + 2* + (M2)* = 4+ 16+ 4 = 24

5 NOKTA ICIN:

ABC egkenar lggen.

Cevrel cember yari capi 1 br. olan
egkenar lggenin kenar uzunluklar
|AB|=|AC|=+3 br.dir.

( Nokta sayisix6=3x6=18 )?

ABCD kare.
Cevrel cember yarigapi 1 br. olan
karenin kenar uzunluklarm
|AB|=|AD|=+2 br.
kasegen uzunlugu

|AC|=2 br. dir.

(Nokta sayisi ?? )
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ABCDE diizgiin beggen.
Cevrel cember yaricapi 1 br. olan
diizgiin besgenin kenar uzunluklar

|AB|=|AE|= [ 3-8
2

kagegen uzunluklar
|ACI=IADI=\| 58 " pr. dir.

( Nokta sayisi??? )
— 4 —_— 4

5+115 515 _
2. vt 7 730

( Nokta sayisix6=5x6=30 )???

(Nokta sayisix6=4x6=24)??



6 _NOKTA ICIN:

ABCDEF diizgiin altigen.

Cevrel cember yarigapi 1 br. olan
diizgiin altigenin kenar uzunluklar
|AB|=|AF|=1

kdsegen uzunluklar

|AC|=|AE|F

|AD|=2 br. dir.

|AB|.]AC|.]AD|.|AE].|AF|=1.13.2.13.1=6 ( Nokta sayisi???.)

|AB|*+|AC|*+|AD|*+| AE|*+|AF|*=1"+(13)*+2*+(13)*+1*=36
( Nokta sayisix6=6x6=36 )???.

7 _NOKTA ICIN:

ABCDEFG dizgun yedigen.

Kenar uzunluklar
|AB|=|BC|=|CD|=|DE|=]EF|=|F&|=]6A]|
Kogegen uzunluklar

|AC|=]|AF|
|AD|=]AE|
|AB|.]AC|.]AD|.|AE|.|AF].]AG|=7 7?2... (Nokta sayis1 2??...)
|AB|*+|BC|*+|CD|*+|DE|*+|EF|*+|FG|* = 42 (Nokta sayisix6=7x6=42)?272...

8 NOKTA ICIN:

ABCDEFGH diizgun sekizgen.
Kenar uzunluklar
|AB|=|AH|={212

Kogegen uzunluklar
|AC|=|AG|=Z
|AD|=|AF|={2#2

|AE|=2 br.dir.

|AB|.]AC|.|AD|.|AE|.|AF|.JAG].JAH|= 2 WR2.M2. 2+ 2.2. 2+ 2.2 2 2= 8

|AB|*+|AC|*+|AD| | AE|*+|AF|*+|AG|*+|AH|*=2.( 2 R2)™2.(M2)"+2.( 2+ M2)*+2%=48



Diizgiin sekizgen igin bulunan sonuglara bakildiginda;

Uzunluklar garpiminin gember iizerinde alinan nokta sayisina esit oldugu,
Uzunluklarin 4. Kuvvetlerinin toplaminin da Nokta sayisix6=8x6=48 oldugu
gorilmektedir.

GENELLEME YAPILDIGINDA;

KOSELERI BIRIM CEMBER UZERINDE BULUNAN DUZGUN COKGENIN
CEVREL CEMBERI UZERINDE HER HANGI BiR NOKTA ALINDIGINDA;

V NOKTANIN KOSELERDEN UZUKLIKLARI CARPIMI, KOSE SAYISINA
ESITTIR.

V' NOKTANIN KOSELERDEN UZAKLIKLARININ DORDUNCU
KUWVETLERININ TOPLAMI, KOSE SAYISININ ALTI KATINA ESITTIR.

BU SONUCLARDAN SONRA ¥RNEK SORUMUZUN ¢¥Z| M| NE SI

D! ZG! N 26BN DE ALI NAN NOKTANIN K¥LELERDEN UZAKLI
D¥RD,| NC| KUVVETLERKNKN TOPLAMI ;

K¥LE SAYI SININ ALELKRAODOLNEAKI NDAN
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