
GEOMETRİNİN GÜLER YÜZÜ 

Geometride çok karmaşık görünen problemlerin, kolay bir çözümü olabilir mi? 

Örneğin ; Koç Üniversitesi İstanbul Liselerarası Matematik Olimpiyatı (İLMO)2007 

1.Aşama 3. Soru ya bir bakalım. 

 

SORU: Birim çember üzerinde alınan bir P noktasının, birim çember üzerindeki bir 

düzgün 2007-genin köşelerine uzaklıkları  x1, x2, … , x2006, x2007  olsun. 

В ὼὯ
42007

Ὧ= 1     toplamı aşağıdakilerden hangisidir? 

A) Bu toplam P noktasının konumuna bağlıdır. 

B) 6021 

C) 8028 

D) 12042 

E) 16056 

 

Sorunun değişik çözüm yolları bulunabilir. Fakat biz, Matematikte sıkça kullanılan 

Tümevarım yöntemini işletip, belki de yeni birtakım bilgiler ulaşabiliriz umudu ile yola 

koyulalım isterseniz. 

‘’Düzgün bir çokgenin köşeleri aynı çember üzerinde olup, çemberden ölçüleri eşit yaylar’’ 

ayırır gerçeğinden hareketle birim çember üzerinde koşula uygun noktalar alalım. 

 

 

 

2  NOKTA İÇİN: 

                         

( Birim çember üzerinde alınan nokta sayısı ile uzaklık değerine dikkat ediniz. ) 

 

 



3  NOKTA İÇİN: 

                          
|AB|.|AC|=Ѝ3.Ѝ3 = 3          ( Nokta sayısı ? ) 

 

|AB|4+|AC|4=(Ѝ3)4 +  (Ѝ3)4 = 9 + 9 = 18          ( Nokta sayısıx6=3x6=18 )? 

 

 

4  NOKTA İÇİN: 

                           
|AB|.|AC|.|AD|=Ѝ2.2.Ѝ2=4       (Nokta sayısı ?? ) 

 

|AB|4+|AC|4+|AD|4=(Ѝ2)4 + 24 + (Ѝ2)4 = 4 + 16 + 4 = 24       (Nokta sayısıx6=4x6=24)?? 

 

 

5  NOKTA İÇİN: 

                     
 

|AB|.|AC|.|AD|.|AE|=
5 Ѝ5

2
.

5+Ѝ5

2
.

5+Ѝ5

2
. 

5 Ѝ5

2
= 5      ( Nokta sayısı??? ) 

 

|AB|4+|AC|4+|AD|4+|AE|4=
5 Ѝ5

2

4

+
5+Ѝ5

2

4

+
5+Ѝ5

2

4

+
5 Ѝ5

2

4

= 30 

                                                                        ( Nokta sayısıx6=5x6=30 )??? 



6  NOKTA İÇİN: 

                    

|AB|.|AC|.|AD|.|AE|.|AF|=1.Ѝ3.2.Ѝ3.1=6            ( Nokta sayısı???.) 

|AB|4+|AC|4+|AD|4+|AE|4+|AF|4=14+(Ѝ3)4+24+(Ѝ3)4+14=36 

                                                                             ( Nokta sayısıx6=6x6=36 )???. 

 

7  NOKTA İÇİN: 

                                          
 

|AB|.|AC|.|AD|.|AE|.|AF|.|AG|=7         ???...            (Nokta sayısı ???... ) 

 

|AB|4+|BC|4+|CD|4+|DE|4+|EF|4+|FG|4 = 42            (Nokta sayısıx6=7x6=42)???... 

 

  

8  NOKTA İÇİN: 

                               
|AB|.|AC|.|AD|.|AE|.|AF|.|AG|.|AH|= 2 Ѝ2.Ѝ2. 2 + Ѝ2.2. 2 + Ѝ2.Ѝ2 2 Ѝ2 = 8  

 

|AB|4+|AC|4+|AD|4+|AE|4+|AF|4+|AG|4+|AH|4=2.( 2 Ѝ2)4+2.(Ѝ2)4+2.( 2 + Ѝ2)4+24=48 



Düzgün sekizgen için bulunan sonuçlara bakıldığında; 

Uzunluklar çarpımının çember üzerinde alınan nokta sayısına eşit olduğu, 

Uzunlukların 4. Kuvvetlerinin toplamının da  Nokta sayısıx6=8x6=48  olduğu 

görülmektedir. 

 

GENELLEME YAPILDIĞINDA; 

 

KÖŞELERİ BİRİM ÇEMBER ÜZERİNDE BULUNAN DÜZGÜN ÇOKGENİN 

ÇEVREL ÇEMBERİ ÜZERİNDE HER HANGİ BİR NOKTA ALINDIĞINDA; 

 

V NOKTANIN KÖŞELERDEN UZUKLIKLARI ÇARPIMI, KÖŞE SAYISINA 

EŞİTTİR. 

 

V NOKTANIN KÖŞELERDEN UZAKLIKLARININ DÖRDÜNCÜ 

KUVVETLERİNİN TOPLAMI, KÖŞE SAYISININ ALTI KATINA EŞİTTİR. 

 

BU SONU¢LARDAN SONRA ¥RNEK SORUMUZUN ¢¥Z¦M¦NE SIRA GELDĸ. 

D¦ZG¦N 2007- GEN DE ALINAN NOKTANIN K¥ĹELERDEN UZAKLIKLARININ 

D¥RD¦NC¦ KUVVETLERĸNĸN TOPLAMI; 

K¥ĹE SAYISININ ALTI KATINA EĹĸT OLACAĶINDAN 

YANIT :  2007 . 6 = 12  042    DĸR.               ( D )  
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