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ôõFonksiyonõõ kavramĔ , matematiķin en ºnemli 

konusudur. ¥.S.S Matematik II sorularĔnĔ 

­ºzebilmek i­in fonksiyon konusunu ­ok iyi 

bilmek ve ºz¿msemek gerekir. 

 

TANIM:  

A  k¿mesinin her elamanĔnĔ, B  k¿mesinin bir 

ve yalnĔz bir elemanĔ ile eĺleyen A dan B ye 

her  f  baķĔntĔsĔna A dan B ye bir fonksiyon  

denir.  

 

f : A ­B  veya   A ½­½
f  B   ĺeklinde 

gºsterilir. 

 

A ya TANIM  , B ye DEĶER k¿mesi  

adĔ verilir. 

 

(x,y)Íf  i­in ;  y=f(x)  veya  f : x­ y  veya  

x ½­½
f y    yazĔlĔr ve    yõ ye  xõ in   

f  fonksiyonu altĔndaki gºr¿nt¿s¿ denir.  

f(A)={y : y=f(x) ,  x ÍA}  k¿mesine de A nĔn f 

fonksiyonu altĔndaki gºr¿nt¿ k¿mesi denir. 

 

¥RNEK: 

A={0,1}  ve  B=R  olmak ¿zere ; 

A dan  B ye   

f:0 ­ 17 

f:1­17    ĺeklinde tanĔmlanan 

(    f={(0,17),(1,17)}    )  

f baķĔntĔsĔ bir fonksiyondur.  

 

!   A k¿mesinin her elemanĔ eĺlenmiĺtir. 

!  A k¿mesinin herhangi bir elemanĔ, birden 

fazla elemanla eĺlenmemiĺtir. 

 

¥RNEK: 

A={0,1}  ve  B=R  olmak ¿zere ; 

A dan  B ye   

f:0 ­ 17 

f:0 ­ 20 

f:1­17     ĺeklinde tanĔmlanan 

(   f={(0,17),(0,20),(1,17)}   )  

f baķĔntĔsĔ bir fonksiyon deķildir. 

 

!   A k¿mesinin her elemanĔ eĺlenmiĺtir. 

!   A k¿mesinin elemanlarĔndan 0 , hem 17 ile 

hem de 20 ile eĺlenmiĺtir.  

 

 

¥RNEK: 

f(1)=3  ,  f(2)=3  ,  f(3)=4  ,  f( -1)=7 

(    f={(1,3),(2,3),(3,4),( -1,7)}    )  

ĺeklinde tanĔmlanan f fonksiyonu i­in ; 

a) f fonksiyonunun tanĔm k¿mesini 

yazĔnĔz?                        Y:   {1,2,3,-1} 

 

      b)   f    fonksiyonunun  gºr¿nt¿   k¿mesini 

             yazĔnĔz?                          Y:   {3,4,7]  

 

 

¥RNEK: 

1
)(

2+
=

x

x
xf       ĺeklinde tanĔmlanan  

f  fonksi yonu i­in  f(2)=? 

 

f(2)  = 
5

2

12

2
2
=

+
 

 

 

¥RNEK: 

f(x)=x 2  ĺeklinde tanĔmlanan  

f fonksiyonu i­in; 

TanĔm k¿mesi  R alĔnĔrsa f(R)=? 

f(R) = {yÍR | Y 0² } = [0,¤) 

 

TanĔm k¿mesi  [-3,2]  alĔnĔrsa  f([-3,2]) = ?  

f([ -3,2]) = [0,9]  

 

 

¥RNEK: 

f(x) = x 2      fonksiyonu i­in ; 

f(x+1) = (x+1)2 = x2+2x+1   , 

f(x 2) = (x 2)2 = x4     olur.  

 

f(x) = sin x      fonksiyonu i­in ; 

f(x 2) = sin x 2      , 

f( 1sin)1 +=+ xx      olur.  

 

UYARI:  

 f(x) = x 3-3x 2+12x+10       ĺeklindeki 

 polinom  fonksiyonlar  xõin t¿m ger­el 

deķerleri i­in tanĔmlĔdĔr. 
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¥RNEK: 

f(x) =  
23

32

2

2

+-

-

xx

xx
       fonksiyonunun 

tanĔm k¿mesini bulunuz. 

 

UYARI:  

Rasyonel fonksiyonlarda payda sĔfĔr olamaz. 

Karekºkl¿ fonksiyonlarda , karekºk i­indeki 

ifade negatif olamaz. 

 

x2-3x+2 > 0  olmalĔdĔr. 

(x-1)(x-2) > 0 

fonksiyonun tanĔm k¿mesi  : (),2()1, ¤Ç¤-   

 

¥RNEK: 

 

               x   ;    x < 0   ise 

f(x) =  

               x2  ;  x ²0   ise  

 

fonksiyonu i­in ; 

f( -2) = -2  ,  f( -1/2) = -1/2  ,  f(0) = 0  ,  

f(1/2) = 1/4  ,  f(3) = 9   dur.  

 

 

 ¥RNEK: 

 

               |x|         ;    x 3-¢   ise 

 

f (x)=       2x+9      ;   -3 3¢¢x   ise 

 

               x3-c       ;     x²3   ise  

 

ifadesinin bir fonksiyon tanĔmladĔķĔ 

bilindiķine gºre   c  ka­tĔr? 

 

f(3) = 2(3)+9=6+9=15  

f(3) = 3 3-c=27-c 

27-c = 15  olmalĔdĔr.    c = 12  dir. 

 

 

¥RNEK: 

2

1
)(

-

-
=

x

x
xf       fonksiyonunun  

tanĔm k¿mesini bulunuz. 

 

x-1 0²   ve  x²1  olmalĔdĔr. 

aynĔ zamanda  x-2 0̧  ve  x 2̧  olmalĔdĔr. 

¥RNEK: 

12
)(

2 -
=

x

x
xf        fonksiyonunun  

tanĔm k¿mesini bulunuz? 

 

2x 2-1 > 0      
2

1
-<x  veya  x >

2

1
 

 

 

 

¥RNEK: 

1

4
)(

2

-

-
=

x

x
xg       fonksiyonunun  

tanĔm k¿mesini bulunuz? 

 

4-x2²0      -2 2¢¢x    ve 

x-1 0̧         x 1̧ 

 

 

 

 

¥RNEK: 

x

x
xh

+

-
=

1

1
)(       fonksiyonunun  

tanĔm k¿mesini bulunuz? 

 

1-x²0        x¢1    ve 

1+x > 0        x > -1   olmalĔdĔr. 

TanĔm k¿mesi    -1 < x¢1  dir.  

 

 

 

 

¥RNEK: 

1

1
)(

+

-
=

x

x
xf   ve   

1

1
)(

+

-
=

x

x
xg  

fonksiyonlarĔnĔn tanĔm k¿melerini bulunuz? 

 

)(xf   i­in : 0
1

1
²

+

-

x

x
  ve  1-̧x  olmalĔdĔr. 

                   TanĔm k¿mesi : ),1[)1,( ¤Ç--¤  

 

)(xg   i­in : 01²-x        1²x     ve 

                     01>+x     1->x    olmalĔdĔr. 

                   TanĔm k¿mesi : ),1[ ¤  
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¥RNEK: 

1

1
12)( 4

-
+-=

x
xxf fonksiyonunun 

tanĔm k¿mesini bulunuz? 

 

012 ²-x          
2

1
²x    ve 

1-x 0̧           1̧x     olmalĔdĔr. 

 

 

¥RNEK: 

43

1
)(

2 -+
=

x
xf      fonksiyonunun  

tanĔm ve gºr¿nt¿ k¿melerini bulunuz? 

 

TanĔm k¿mesi : 042 ²-x  

                       ),2[]2,( ¤Ç--¤  

 

Gºr¿nt¿ k¿mesi : y
x

=
-+ 43

1

2
 

                           
y

x
1

43 2 =-+  

                           3
1

42 -=-
y

x                           

                           3
1

40 2 -=-¢
y

x  

                           3
1

0 -¢
y

 

                           
3

1
¢y      ve    0>y  

                           
3

1
0 ¢<y    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

FONKSĸYONLARIN EĹĸTLĸĶĸ: 

TanĔm k¿meleri eĺit  f  ve  g  fonksiyonlarĔ 

verildiķinde ; tanĔm k¿mesinin her  x  elemanĔ 

i­in  f(x) = g(x)  oluyorsa  f = g  dir denir. 

 

¥RNEK: 

f(x) = x  ve  
1

)(
2

3

+

+
=

x

xx
xg   fonksiyonlarĔ 

eĺitmidir? 

 

Her iki fonksiyonun  tanĔm k¿meleri  R  dir. 

 

)(
1

)1(

1
)(

2

2

2

3

xfx
x

xx

x

xx
xg ==

+

+
=

+

+
=  

 

olduķundan  f = g  dir. 

 

¥RNEK: 

 

f(x) = x  ve  
1

)(
2

3

-

-
=

x

xx
xg   fonksiyonlarĔ 

eĺitmidir? 

 

f  fonksiyonunun tanĔm k¿mesi  R  dir. 

g  fonksiyonunun tanĔm k¿mesi  R ð { 1@ } dir.  

 

TanĔm k¿meleri eĺit olmadĔķĔndan  f ģ  dir.  

 

¥RNEK: 

f (x) = x+2      xÍR 

 

                  
1

22

-

-+

x

xx
       1̧x  i­in  

g(x) =   

                    3                     1=x  i­in 

                     

fonksiyonlarĔ eĺitmidir? 

 

Her iki fonksiyonun tanĔm k¿meleri  R  dir. 

 

1̧x  i­in   
1

2
)(

2

-

-+
=

x

xx
xg  

                            

)(2
1

)1)(2(
xfx

x

xx
=+=

-

-+
=  

 

olduķundan  f = g  dir. 
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¥RNEK: 

 
xx

xf
-+

=
1

1
)(     ve     

 

xxxg ++= 1)(  fonksiyonlarĔ eĺitmidir? 

 

01²+x   ve  0²x  

01 ¸-+ xx  

Her iki fonksiyonun tanĔm k¿meleri   

[ ),0¤   dur.  

 

xx
xf

-+
=

1

1
)(

xx

xx

++

++

1

1
 

 

)(1 xgxx =++=  

 

 

 

¥RNEK: 

xxx

x
xf

-+
=

2
)(      ve 

 

xxxxg ++= 2)(       fonksiyonlarĔ 

eĺitmidir? 

 

x = 0  i­in ; f  fonksiyonu tanĔmsĔz , 

                   g  fonksiyonu tanĔmlĔdĔr.  

 

TanĔm k¿meleri eĺit olmadĔķĔndan gf ¸  dir.  

 

 

 

 RkÍ   i­in ; )())(( xkfxkf =  

 

f  ve  kf   fonksiyonlarĔnĔn tanĔm k¿meleri  

eĺittir. 

 

 

¥RNEK: 
2)( xxf =        ,       

25)(5 xxf =  

 

xxg sin)( =     ,      xxg sin
2

1
)(

2

1
=  

 

 

 )()())(( xgxfxgf +=+  

 

Toplam fonksiyonun tanĔm k¿mesi , 

fonksiyonlarĔn tanĔm k¿melerinin kesiĺimidir. 

 

 

 )()())(( xgxfxfg =  

 

¢arpĔm fonksiyonun tanĔm k¿mesi , 

fonksiyonlarĔn tanĔm k¿melerinin kesiĺimidir. 

 

 

¥RNEK: 

xxf =)(    ve   xxg sin)( =   i­in ; 

 

xxxgxfxgf sin)()())(( +=+=+  

 

xxxgxfxgf sin)()())(( -=-=-  

 

xxxgxfxfg sin)()())(( ==  

 

f   fonksiyonunun tanĔm k¿mesi  [0,¤) , 

g   fonksiyonunun tanĔm k¿mesi   R  dir. 

gf +   ,  gf -   ve  fg   fonksiyonlarĔnĔn 

tanĔm k¿meleri   [0,),0[) ¤=Æ¤ R   dur.  

  

 

 
)(

)(
)(

xg

xf
x

g

f
=           ( 0)( ¸xg  ) 

 

Bºl¿m fonksiyonun tanĔm k¿mesi , 0)( ¸xg  

Koĺuluyla fonksiyonlarĔn tanĔm k¿melerinin 

kesiĺimidir. 

 

 

¥RNEK. 
3)( xxf =     ve   1)( 2 -=xxg    i­in ; 

 

1)(

)(
)(

2

3

-
==

x

x

xg

xf
x

g

f
 

 

Her iki fonksiyonun tanĔm k¿meleri  R  dir.  

g(x) = x 2-1 = (x-1)(x+1) = 0    ,  x=1 veya x=-1 

 

Bºl¿m fonksiyonunun tanĔm k¿mesi }1{@-R  
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BĸLEĹKE FONKSĸYON: 

))(())(( xgfxfog =  

ĺeklinde tanĔmlanan  fog  fonksiyonuna 

f  ve  g  fonksiyonlarĔnĔn bileĺke fonksiyonu 

denir.  

 

fog  fonksiyonunun tanĔm k¿mesi ,  

g  fonksiyonunun tanĔm k¿mesine eĺittir. 

 

g  fonksiyonunun gºr¿nt¿ k¿mesi ,  

f  fonksiyonunun tanĔm k¿mesinin bir alt 

k¿mesi olmalĔdĔr. 

 

 

¥RNEK: 

xxf sin)( =     ve     
2)( xxg =      

fonksiyonlarĔ  i­in; 

 

)sin()())(())(( 22 xxfxgfxfog ===  

 

g  fonksiyonunun gºr¿nt¿ k¿mesi  [0,)¤  

f  fonksiyonunun  tanĔm k¿mesi  R  olup, 

[0, )¤ ÌR  dir.  

 

fog  fonksiyonunun tanĔm k¿mesi , 

g  fonksiyonunun tanĔm k¿mesine eĺit olup  

R dir  

 

 

¥RNEK: 
5)( xxf =   ,   xxg sin)( =   ve   xxh =)(   

fonksiyonlarĔ i­in; 

 

xxxfxgf

xhgfxfogoh

55 sin)(sin)(sin)((

)))((())((

===

==

 

 

¥RNEK: 
4uy=   ,  12+=vu   ve  xv sin=   i­in , 

y  nin , x  cinsinden ifadesi nedir?  

 

12+=vu   ve  xv sin=  olduķundan 

1sin2 += xu   dir.  
4uy=   ve  1sin2 += xu   olduķundan 

42 )1(sin += xy    dir.  

 

¥RNEK: 
63 )123()( +-= xxxF     fonksiyonunu 

f  ve g  fonksiyonlarĔnĔn bileĺkesi olarak 

ifade ediniz?  

 
6)( xxf =    ve   123)( 3 +-= xxxg   olarak 

alĔnĔrsa ; 

)()123(

))(())(())((

63

6

xFxx

xgxgfxfog

=+-=

==
 

 

 

 y = f(x)  fonksiyonunun grafiķi 

verildiķinde ;   c > 0  i­in 

 

g(x) = f(x -c)  fonksiyonunun grafiķini ­izmek 

istersek ,  y = f (x)  in grafiķi  c  birim SAĶA 

kaydĔrĔlĔr. 

   

g(x) = f(x+c)  fonksiyonunun grafiķi i­in , 

y = f(x)  in grafiķi  c  birim SOLA kaydĔrĔlĔr. 

 

 

g(x) = f(x)+c  fonksiyonunun grafiķini ­izmek 

istersek  , y = f(x)  in grafiķi  c  birim 

YUKARI  kaydĔrĔlĔr. 

 

g(x) = f(x) -c  fonksiyonunun grafiķi i­in , 

 y = f (x)  in grafiķi  c  birim  

AĹAĶI kaydĔrĔlĔr. 

 

 Fonksiyonlar ;  

      1- Polinom Fonksiyonlar 

      2- Rasyonel Fonksiyonlar 

      3- Cebirsel Fonksiyonlar  

olarak sĔnĔflandĔrĔlabilirler. 

 

nÍN+  i­in ; 

y = a0 + a1x + a2x2 +  é  + an-1x
n-1 + anx

n 

ĺeklindeki fonksiyonlara n. dereceden  

POLĸNOM FONKSĸYON  denir.  

TanĔm k¿meleri  R  dir. 

 

P(x)  ve  Q(x)  birer polinom olmak ¿zere ; 

)(

)(
)(

xQ

xP
xf =       ĺeklindeki fonksiyonlara 

RASYONEL FONKSĸYON  denir.  

 

TanĔm k¿meleri  { RxÍ  |  }0)( ¸xQ   dĔr. 
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LĸMĸT 
 

xõi  aõnĔn yeterince k¿­¿k bir komĺuluķu 

i­inde aldĔķĔmĔzda, f(x)õin olabildiķince 

yaklaĺabileceķi bir L sayĔsĔ varsa ; 

x  aõya yaklaĺĔrken f(x)õin limiti Lõdir denir,  

Lxf
ax

=
­

)(lim   yazĔlĔr. 

 

 Rca Í,   i­in; 

      cc
ax
=

­
lim     dir.  

 

 ax
ax
=

­
lim     dĔr. 

 

 )(lim)(lim))()((lim xgxfxgxf
axaxax ­­­

+=+  

 

 )(lim))((lim xfcxcf
axax ­­

=  

 

  

 

          

 

  

 

 

S¦REKLĸLĸK: 

TanĔm k¿mesindeki  a  sayĔsĔ i­in; 

  ise 

 fonksiyonu  x=a  noktasĔnda s¿reklidir 

denir.  

 

¥RNEK: 

 

                x2  ,     x   ise 

f (x)  =  

                17  ,     x = 0  ise  

 

fonksiyonu ;  

  olduķundan   

x=2  i­in s¿rekli , 

   olduķundan 

x=0  i­in s¿rekli deķildir. 

 

 

¥RNEK: 

 

 

 

 f(x) = a nx
n + an-1x

n-1 + é + a1x + a0 

ĺeklindeki polinom fonksiyonlar i­in ; 

  dĔr.       ( a ) 

 

 

¥RNEK: 

 

 

 

 

 

 

¥RNEK: 

 

 

 

 

 

  

ĺeklindeki Rasyonel fonksiyonlar i­in; 

a  tanĔm k¿mesinin bir elemanĔ ise 

  dĔr. 

 

 

 

 

 

 


